LOGARITMICKE ROVNICE - CHCETE BYT
MILIONAREM RESENI

1. log, (0,5 + ) = log, 0,5 — log, x
RESENT:
Na pravou stranu rovnice pouzijeme druhou vétu o logaritmech: log.a — log.b = log,. 3

0,5
x

log, (0,5 + z) = log,

Porovname argumenty:

0,5
0,54+zx=
x
Celou rovnici vynasobime x:
0,5z + 2* = 0,5
Celou rovnici vynasobime ¢islem 2:
r4+22% =1

Sestavime kvadratickou rovnici:

20+ —-1=0
Vytesime kvadratickou rovnici podle vzorce:
—1+v1+8 —1+3

4 4

—-1+3 1
xlz =

T2 =

4 2
—1-3 —4
4 4

To =
Uréime podminky:

0,5+x>0=2x>—-0,5
z>0

Uréime reSeni rovnice:



2.

2log3z __ 1
log(2—7z) —

RESENI:

Celou rovnici vynasobime jmenovatelem log (2 — 7z)

2log 3z =log (2 — Tx)
Pouzijeme treti vétu o logaritmech: log,.a™ =n - log.a
log(32)? = log (2 — 7x)
Porovname argumenty:
(3z)*=2—Tx

922 =2 — Tx

Sestavime kvadratickou rovnici:
9224+ 72 —2=0

Vytesime pomoci vzorce pro kvadratickou rovnici:

—T+tv49+72 —T+£vI121 -T+11

T2 =

18 18 18
—T+11 4 2
I‘l = - = —
18 18 9
—-7—11 —18
ZEQ = = = —1
18 18

Uréime podminky:

3r>0=x2>0

2—7$>0=>—7x>—2:>w<i
1
10g(2—7x)7£0z>2—7x7é1:>7x7£1:>x7£§

Urcéime celkové reSent:



Zavedeme substituci: log 2z = a a dosadime do rovnice:

3—a=—
a
Celou rovnici vynasobime neznamou a a sestavime kvadratickou rovnici:

3a —a’ =2
—a*+3a—-2=0 /-(-1)
a>—3a+2=0

Resime pomoci vzorce nebo rozkladem na soucin:

(a—1)(a—2)=0

ap = 1

A9 — 2
Uréime podminky pro a:

a#0

Podminkam pro a vyhovuji oba vysledky. Dosadime do substituce a dopocitame x:

ap=1=log2z=1=2r=10"=2=>5

ay =2=log2x =2 = 2r =10 = 2 = 50

Uréime podminky pro x ze zadané rovnice:

20 >0=2x2>0
Uréime konecéné reSeni:

K = {5;50}



4. nz" —Inz® =lna3+3
RESENT:

Pouzijeme tfeti vétu o logaritmech: log,a™ =n - log.a

7-lnx —5lnx=3nx+3
2lnx =3lnx + 3
—lnzx=3 /- (-1)
Inz=-3

r=e
Ur¢ime podminky:

7 5 3

>0, 2°>0,22>0=2>0

Urcéime konecéné reSeni:

K = {673}



5. logs4r =log, @
RESENT:

log,. b
log.a

Rovnici prevedeme na stejny zaklad 4 pomoci prevodniho vzorce: log, b =

log 4z log, &
log, 16 !

log, 4

ogg : =logyx /-2

log,(4z) = 2log, x
Pomoci prvni véty o logaritmech upravime levou stranu rovnice:
log, 4 + log, x = 2log, =

1+ log,z =2log, x

—logyz=-1/-(-1)
log,z =1
r=4"=4

Uréime podminky:

dr >0=2>0

x>0

Uréime konecéné reSeni:

K = {4}



1+logs(z+5) _
6 log5(55—x) =2

RESENT:
Celou rovnici vynasobime jmenovatelem log; (5 — z):

1+log; (z +5) = 2log; (5 — )

Cislo 1 pfevedeme na logaritmus pii zakladu 5.

logs 5 + log; (z + 5) = 2log; (5 — )

Levou stranu prevedeme pomoci prvni véty o logaritmech, pravou pomoci treti véty o logaritmech:

logs (5 - (z+5)) = logs (5 — )
Porovndme argumenty:
5(x+5)=(5-1)
5z + 25 =25 — 10z + 2

Sestavime kvadratickou rovnici:

—2* 4+ 150 =0 /- (—1)

2® — 152 =0

z(x —15) =0
z1 =0
To =15

Urcéime podminky:

r+5>0=x> -5
5—x>0=x<5b
logs(b—2)#0=5—ax#1=z#4

Urcéime konecéné reseni:

K = {0}





